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ANGULO CENTRAL Definiciéon.- Sea # una circunferencia con
o S centro O y sean los puntos Ay B que
Definicion.- Se denomina angulo estdn contenidos en % pero que no son

central al angulo cuyo vertice es el los extremos de un didmetro. Entonces,
centro de la circunferencia y cuyos

lados contienen a dos radios El arco menor AB es la unién de A By
todos los puntos de la circunferencia
situados en el interior del ZAOB.

W
El arco mayor APB es |la union de A, By
todos los puntos de la circunferencia
situados en el exterior del ZAOB.

En cada caso A y B son los extremos del

arco KB\

—
Arco menor AB

Arco mayor APB
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/ Medida en grados de un arco  Definicién.- Si Ay B son los extremos
de circunferencia de un diametro, entonces se obtienen
dos arcos, cada una de los cuales se

llama una semicircunferencia. Los

La medida en grados de un arco menor,  puntos A y B son los puntos extremos
es la medida a de su angulo central de la semicircunferencia.

correspondiente. La medida en grados
de un arco mayor es 360 - o, siendo o
la medida de su correspondiente arco

mMenor.
A A B
360-a
P AB didmetro
AB semicircunferencia
B —

APB semicircunferencia
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Definicion.- Dos circunferencia son congruentes, si sus radios son
congruentes.

Definicion.- En una circunferencia o en dos circunferencias

congruentes, dos arcos son congruentes, si las medidas de los
arcos son iguales.

A mK§=m65<:>X§EEB
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Teorema. En toda circunferencia, Demostracion.

si dos arcos son congruentes, 5
entonces sus respectivas cuerdas C
también lo son.

B C

SimAB=mCD = msAOB = mzCOD =
AAOB = ACOD (LAL)

~AB=CD=a

KBEEB < AB =CD
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Teorema. En toda circunferencia, Demostracion.
los arcos comprendidos entre Sea BC || AD
cuerdas paralelas, son congruentes.

B C < P
- = A D
Teorema:
A D
a=WwW+a 5
— o=
B=w+a
mAB=a A mCD =
BC || AD & mAB=mCD :.Kﬁzéﬁ
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Definicion.- Se denomina angulo Teorema. La medida del angulo

inscrito en una circunferencia, al inscrito es la mitad de la medida
angulo que tiene el veértice en la del arco cuyos extremos
circunferencia y los lados que pertenecen al angulo y que no
contienen cada uno una cuerda. contiene al vértice.
A
6
P
B
z . . 0
ZAPB: Angulo inscrito X = 5
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Demostracion del teorema de la medida del angulo inscrito.

AAOP y ABOP son isésceles
m £PAO =m £APO =a

m «PBO = m «BPO =w
X=a+w

0 =2a+ 2w

Entonces: a+w-= g

=)
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Definicion.- Se denomina angulo Teorema. La medida de un angulo
semiinscrito en una circunferencia, semiinscrito es igual a la mitad de
al angulo que tiene el vértice en la la medida del arco determinado
circunferencia, un lado contenido por los lados del angulo.

en una recta tangente y el otro

lado que contiene a una cuerda.

B
"
- !A—>
N A {X WJ
ZATB: Angulo semiinscrito 2
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Demostracion del teorema de la medida de un angulo semiinscrito.

M Trazar MP didametro
Entonces, OP L AP

ym«MBP =90
m 2MPB =90 - x
m 2BMP = x

Por angulo inscrito

mABMP=mTBP

£
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EJERCICIO 01

En la siguiente figura, L, es recta tangente a la circunferencia menor
en Ay L, es recta tangente a la circunferencia mayor en A. Si los
arcos APB y AQB miden 210 y 260 respectivamente, calcule x.

A) 90
B) 135
C) 180
D) 120

E) 125
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En la siguiente figura, L, es recta tangente a
la circunferencia menor en Ay L, es recta
tangente a la circunferencia mayor en A. Si
los arcos APB y AQB miden 210 y 260
respectivamente, calcule x.

De la figura:

~ VR
MmAB=100 y mAMB =150
Por angulo semiinscrito

mACAB=%=50
mADAB=%=75

Luego:
Xx=50+75=125
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EJERCICIO 02

Se tienen dos circunferencias de diferentes radios tangentes
exteriormente en T. La prolongacion de la cuerda AB de la
circunferencia mayor, es tangente a la menor en P y en la

prolongacidn de AT se ubica un punto Q. Si la mzBTP = 52, calcule
la mZPTQ.

A) 26 B) 52 C) 69 D) 39 E) 78
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Se tienen dos circunferencias de diferentes radios tangentes
, exteriormente en T. La prolongacion de la cuerda AB de la
RESOLUCION 02 circunferencia mayor, es tangente a la menor en P y en la prolongacién
de AT se ubica un punto Q. Si la mzBTP = 52, calcule la mZPTQ.

Se traza la recta L, tangente
comun en el punto T.

Angulos inscritos y semiinscritos.

A ATP : Por angulo externo

X = Jof Fib i= S
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Definicion.- Se denomina angulo
exinscrito en una circunferencia,
al angulo adyacente y
suplementario a un angulo inscrito
de la circunferencia.

A

°0

ZAPC: Angulo exinscrito

Teorema. La medida de un
angulo exinscrito, es igual a la
mitad de la medida del arco

mayor, determinado por los
lados del angulo inscrito,
adyacente I
°0 X
" ~ =
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EJERCICIO 03

En la figura, los arcos BF y BC miden 80 y 40 respectivamente. Si B € AC,
E € DF y la medida del arco DE es 30, calcule la medida del arco AD.

A) 90 B) 100 C) 120 D) 150 E) 180
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En la figura, los arcos BF y BC miden 80 y 40 respectivamente.
RESQLUCK')N 03 Si B € AC, E € DF y la medida del arco DE es 30, calcule la
medida del arco AD.

Por angulo inscrito: mzZEDB=40
= lam EB =80
También: m £ABD= x

Por angulo exinscrito:

30+80+40
X =
2
2x = 150
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Definicion.- Se denomina angulo
interior en una circunferencia, al
angulo que tiene el vértice en el
interior de la circunferencia y sus
lados, estan determinados por
dos cuerdas secantes.

ZAPB: Angulo interior

Teorema. La medida de un angulo
interior es igual a la semisuma de
las medidas de los arcos
determinados en los interiores de
dicho angulo y del opuesto por el
vértice.
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Trazar CT // BD

m £ACT =m £APB =X
Teorema:

m 'I"I\3 =m (SE) =0

Por angulo inscrito

mATIST
2

=g
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' EJERCICIO 04

En la figura, Calcule a + 8 + 6.

A) 90 B) 135 C) 180 D)120 E) 105

\
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De la figura:

Angulo interior:

20+ 26
f = (pE »L=@+0 ... (3)

Sumando (1), (2) y (3):

atf+6 =180
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Definicion.- Se denomina angulo exterior de una circunferencia, al
angulo que tiene el vértice en el exterior de la circunferencia y los
lados contenidos en dos rectas secantes, o0 dos rectas tangentes, 0
una recta secante y otra tangente.

/BPD: Angulo exterior  ZAPB: Angulo exterior ~ <BPC: Angulo exterior
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Teorema. La medida de un angulo Demostracion. P
exterior es igual a la semidiferencia
de las medidas de Ilos arcos
determinados en el interior de dicho
angulo.

(00

Trazamos BC

Por angulo inscrito

mz«ABC=6/2 y m«BCD =«a/2

ABCP, angulo externo x + g %

2

a-6
2
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CUADRILATERO INSCRITO EN UNA CIRCUNFERENCIA

Definicion. Un cuadrilatero esta inscrito en una circunferencia,
cuando sus cuatro vértices pertenecen a la circunferencia. En este
caso, se dice que la circunferencia esta circunscrita al cuadrilatero.

C
B G El cuadrilatero ABCD esta inscrito en
la circunferencia &
La circunferencia & esta circunscrita
al cuadrilatero ABCD
A D
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Teorema.- En un cuadrilatero inscrito en una circunferencia, los
angulos opuestos son suplementarios.

C Demostracion.

Por angulo inscrito:
~—~
m BAD = 26
—~
m BCD = 2w

Luego:
20 + 2w = 360
- 0+w=180
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Definicion. Un cuadrilatero es inscriptible en una circunferencia, si
dicha circunferencia contiene a sus cuatro vértices.

Dado un cuadrilatero ABCD

Si la circunferencia C contiene a
los puntos A, B, C y D, entonces el
cuadrilatero ABCD es inscriptible
encC.
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" Teorema. Si en un cuadrilatero Corolario. Si en un cuadrilatero
convexo, los angulos opuestos son convexo, las diagonales determinan
suplementarios; entonces el angulos congruentes con los lados
cuadrilatero es inscriptible en una opuestos; entonces el cuadrilatero es
circunferencia. Inscriptible en una circunferencia.
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En el cuadrilatero convexo ABCD:
a+p =180..(1)

Tres puntos determinan una circunferencia.
Por A, By C, trazamos la circunferencia ¢

Supongamos que %, interseca a AD en M.

Cuadrilatero ABCM inscrito en #:
a+06 =180 ..(2)

De (1) y (2): B=0
AMCD: 0=pB+ow
w=0 = DesM

.. A,B,CyD, pertenecena
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EJERCICIO 05

En la figura, la medida del arco AB es 160. Calcule x.

2; 19050 A H
C) 160 /A
D) 80 ' D
F) 120 }/
B
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A

En la figura, la medida del arco AB es 160.

Calcule x. \/
£

Angulo inscrito: :
m £HFD =m £HCD = «

Angulo exinscrito:

_mEE\H
y Ao

A~
a sy m BEH = 2«

Angulo inscrito:  m zZHAB =«

Cuadrilatero AHFG es inscriptible:
X+ a+80+ 180 —a = 360
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EJERCICIO 06

En una circunferencia , se inscribe el triangulo equilatero ABC. En los
lados AB y AC ubican los puntos My L,y en el arco BC se ubica el
punto N, respectivamente, tal que AM = MB. Sim ZLMN =90 vy los
arcos BN y NC son congruentes, entonces la medida del angulo MLN

eS

A) 30 B) 40 C) 45 D) 50 E) 60
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\ , En una circunferencia , se inscribe el triangulo equilatero ABC. En los
RESOLUCION 06/ 1ados AB y AC ubican los puntos My L, y en el arco BC se ubica el

punto N, respectivamente, tal que AM = MB. Si mZLMN = 90 y los arcos
BN y NC son congruentes, entonces la medida del angulo MLN es

mZMLN = x

an )
Se deduce qgue mAB =m BC =120

AABC es equilatero
entonces CM: mediana y bisectriz interior.

Zinscrito: mZBCN = 30

LMNC, cuadrilatero inscriptible:
X =mZ£LMCN

. X =60
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EJERCICIO 07

Sean C; y C, dos circunferencias secantes en los puntos Ay B. La
recta L, interseca a la circunferencia C; en los puntos Cy E , vy la
recta L, Interseca a la circunferencia C, en los puntos F y D tal que
C-A-FyE-A-D. Silas medidas de los angulos AEB y AFB son
30y 45, respectivamente, entonces la medida del angulo agudo que
determinan las rectas L, y L, al intersecarse es

A) 60 B) 65 C) 70
D) 75 E) 80
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Sean (C; y C, dos circunferencias secantes en los puntos Ay B. La recta
L, interseca a la circunferencia C; en los puntos C y E , y la recta
| 4 L, interseca a la circunferencia C, en los puntos FyD talque C-A-Fy

RESOLUCION 07 E — A - D. Si las medidas de los angulos AEB y AFB son 30 y 45,
respectivamente, entonces la medida del angulo agudo que determinan
las rectas Lq y Lo al intersecarse es

mz«CZD = x

Se traza AB.
Entonces:
[ IECAB: Inscrito

[ IBADF: inscrito
[LIEZDB: inscriptible

Luego: x + 105 = 180
X=175
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GRACIAS
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